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University Chouaib Doukkali 
Faculte cles Sciences d’El Jadida 
Departement de Mathematiques 


Annee Universitaire 2011/2012 
Semestre 2 : SMPC 


Session rattrapage de l’element du module Analyse2 

duree : lh 30 mn 

Documents Interdits. Utilisation de calculatrice personnelle. 


Exereice 1 ; Soil l 'integrale definie I 


1. Montrer que I 


f 


r t sin t 
Jo 1 + cos 2 


-dt. 

t 


+ riUB MAJAH+ 
UCO.FS.tU^i 0 ^ 

li PRESiOtNT 


(7T — X sm X 


dx. 


1 + COS 2 X 

(Indication : utiliser le changement de variable t — tt — x ) 


TT 


2. En deduire que : I = — 

£ 


sm x 

1 + cos 2 x 


dx. 


3. Calculer la valeur de I. 


Exereice 2 : 

C '°° dx 

1. Dormer sans demonstration la nature de Uinteqrale / — , oil a € R. 

J i % 

2. a) En deduire la nature de / — . 

Ji x " 

/’ +co dx 

b) Calculer j . 

A ln(t ) 

3. Pour X > 1, On pose F(X) — / - y- dt. En faisant une integration par 

J\ * 

calculer lim FIX). 

A” — **> -f-oo 

, . ln(x + 1) 

4. a) Montrer que urn — = 1. 


b) Dormer la nature de 


x — >+co Inx 

+oc ' ln( 1 + x) 


l 


x* 


dx 


Exereice 3 : So it l’ equation differentielle y” + 6y' 4- 9y = cosx + e~ Zx (E). 

1. Resoudre V equation different-idle sans second membre associee a I’equation (E). 

2. Resoudre V equation differentielle y” + &)/ + 9y — cosx (Ef). 

3. Resoudre I’equation different-idle y” + 6 y’ + 9y = e~' ix (£ 2 ). 

4- En deduire la solution gene-rale de V equation (E). 
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Universite Chouaib Doukkali 
Faculte des Sciences d’El Jadida. 
Departement de Mathematiqn.es 


Annee universitaire 2012/2013 
Semestre 2 : SMPC 
Session normale 


EXAMEN de I’element du module Analyse 2 

Puree : lh30mn 

Les calculatrices, telephones portables et documents sont interdits. 
Exercice 1 

Pour tout n £ N* on pose : 


Exercice 2 

Resoudre , dans leurs domaines de definitions, les equations differentielles suivantes : 

1. y'cosx + ysinx — 1. 

2. y" + y ' — 6y = (—8a; 2 — l)e x . 

Exercice 3 

lxi cc 

On considere la fonction f(x) — — — - definie sur ]1, +oo[. 


1. Montrer que la suite de fonctions (/„)„ converge simplement vers une fonction f que 
Von determinera. 

2. Montrer que (/ n ) n converge uniformement vers la fonction f. 



1. Galculer K i. 

2. Montrer, en effectuant une integration par par tie, que 


K 1 = ~+2(K 1 -K 2 ). 


3. En deduire la valeur de AV 




On considere la suite de fonctions f n (x) — —= ; x £ [0, +oo[. 

To “r X 
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Universite Chouaib Doukkali Annee universitaire 2012/2013 

Faculty des Sciences d’El Jadida Semestre 2 : SMPC 

Departement de Mathematiques Session de rattrapage 


EXAMEN de l’element du module Analyse 2 

Puree : lh30mn 


Les calculatrices, telephones portables et documents sont inter dits. 


Exercice 1 

Calculer les integrates definies suivantes : 


An 2 rl a] 

h = / Ve* - 1 dx, h — / j 
Jo Jo v 


arctan x 


x + l) 5 


dx 


Exercice 2 

Soit I’equation differentielle ( x 2 + y 2 )dx - xydy — 0 (E). 

1, On pose z = y 2 . Monirer que V equation differentielle obtenue en z est lineaire du 
premier ordre puis la resoudre. 

2. Montrer que I’equation ( E ) est du premier ordre homogene puis la resoudre. 


Exercice 3 


On definit sur ]0,+oo[ la fonction f par : f(x) = 


In a; 

1 + x 2 


f x In x f + °°lnx 

1. Soit X € [1, +oo[, calculer / — — dx. En deduire la nature de I — —dx. 


Ji x 


ar 


'4-00 


2. Montrer que / f(x) dx est convergente. 


p-fco 

On pose K — / f(x)dx 

1 r 1 £ 

3. Montrer, en effectuant le changement de variable t = — , que K = — f(t) dt. 

x Jo 

P ’ fco 

l En deduire que / \f(x)\dx est convergente et egale a 2 K. 

Jo 

p+QO 

5. Montrer que / f(x)dx = 0 
Jo 


Exercice 4 

On considere la suite de fonctions f n (x) 


; x € JR. 


(1 + x 2 ) n ’ 

1. Montrer que la suite de fonctions (/ n ) n converge simplement vers une fonction f que 
Von determinera. 

2. La convergence est-elle uniforme sur JR ? 
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